FUNCIONES 
INVERSAS | 


Sea funa funciön uno auno con dominio X y rango 
Y. La inversa de f es la función f”* cuyo dominio es 
Y y rango es X. 


Es decir: Domf~* = Ranf 
Ranf”* = Domf 
¿Como encontrar la función inversa de f? 


v Se debe despejar la variable x de y = fx) 
en terminos de y. 


Y” Cambiar la variable de x por y, también la 
variable y por x. 


Ejemplo: 
Sea fi) =1+ x? es una funcion uno a uno 
Despejamos la variable x: x= /y-1 
Cambio de varibles: y = vx-1 


3 


La funcion inversa de f es: fo) = yx— 1 


Gráfica de f y ft: 
Las gráficas de las funciones f~t y f son 
simétricas respecto a la recta y = x. 
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u un | 
trigonomericas elemantales, tal que sean | | Euncionestrigonométricas inversas | 
trigonomericas elemantales, tal que sean | 


funion de uno a uno. | Las funciones trigonométricas, analizadas con 
| ET [Dominio [Rago | i el dominio restrigido, ya son funciones uno a uno, 
al au E (funciones univalentes o inyectivas), además se 
y = senx Bi a] ‚I conserva el rango original, (funcion biyectiva).~ 
: : ; A : SULA | 
u "| Entonces existe su funcion inversa. Na 00% 
y = cosx [0; 77] [EH - T 1 
| Sea la función: f(x) = senx;x E “55 
y = tanx (-5; >) R | Formulemos su funciön inversa 
| y =senx >x=arcseny 6 sen (y) 
y = cotx (0; 70) R | 
Cambio de variable: y = arcsenx ó sen”*(x) 
y = secx [0; 71] — E) RSC) Se lee: "y es un arco cuyo seno es x". 
E TT TU a | ; 1 
y = cscx [5] — {0} RECU) | Asi, O = arcsen > „entonces Ó es un arco o un 


: 7 , TT TU TU 
| ángulo en radianes en |- — ‚por tanto O = 6 
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DEFINICIÓN: Y 


| 
| 
| 
| 
| 
| 
| 
| 
NI N 


N | 


| g(x) = senx | 
| 

| | 
| X | 


CARACTERISTICAS: 
e Dominio de la función: x E |-1;1] 


e Rango de la función: 
TT T 
arcsenx E |- = 


DD 
e Es una función creciente 
sia<x<b 
> arcsen(a) < arcsen(x) < arcsen(b) 


e función impar: 


arcsen(—x) = —arcsenx 
EJEMPLOS: 
x arcsen(0) = 0 paresen 1 = 
2) 6 
| TT 
: xarcsen(1) = — V2 7 
2 * arcsen (- 5) === 
T 2 4 
* arcsen(—1) = = 
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Encuentre el dominio 
f(x) = arcsen(x + 2) 


r 


RESOLUCION 


Por definición: 
=a x2 SA 
| 


Encuentre el rango 


TT 
f(x) = 3arcsenx + 5 


LA 


RESOLUCION 


Por definición: 
=1<x<1 


Calculo del rango: 


TC TC 
| 75 < arcsenx S 2 (3) 


TT 


1 
—n < 3arcsenx da <2n — a 


| -n<f(x) < 27] ram 


Encuentre el dominio el 

rango y la gráfica de la función 
| 
| 


É RESOLUCIÓN 


| e Calculo del dominio: 


2 
foe „arcsen(2x +2)+1 


| Por definiciön: 

| +13 2x +32 1-53 

| ~2<x<-1 —*f 

Domf = [-2;-1] 


TT TT 
-3 < arcsen(2x + 2) < 7 


2 
O < „arcsen(2x +2)+1<s2 — 


Calculo del rango: 


O< f(x) <2 


Ranf = [0;2] 


graficando f (x) 


Y 


CESAR 
VALLEJO 


DEFINICIÖN: y | 
A E RE en | CARACTERÍSTICAS 


e Dominio de la función: x € [—1; 1] 


i e Rango de la función: arccosx € [0;7 | 


y=x 
| f(x) = BT | ° Es una función decreciente 
| i | sia<x<b 
! 5 ! | > arccos(a) > arccos(x) > arccos(b) 
| | | 
| 1--- 2: N E aooe ; 
| - 5 ; | EJEMPLOS: 
| e G\X) = cosx | | TC 1 TC 
A | - x arccos(0) = = x arccos |-| = > 
l \ | 2 2 3 
1 i ! X 
—1 0 1 nn TT - xarccos(1) = 0 DN 3% 
a e É | * AYCCOS (- 5) = — 
so | : 2 4 
= en | | x arccos(—1) =™ 


| luego 
Calcule el valor de - Calcule el valor de 
a m: E 12 | N =cos(@ — a) 
= = —-| | N= cos | arcsen — — arccos — | 
M = sen (arcsen > arccos > ) É | 3 =) | N = cos@cosa + sen@sena 
: | 
RESOLUCIÓN | MISA DEA, E A a 
i 513 513 
= 5 É | N = cos | arcsen — — arccos — É 56 
M = er — arccos 2” | 3 | 13 ¡ N= = 
| j 
n n | Y Y | rpta 
3 4 | 0 = arcsen z a = arccos — i 
TT | 12 | 
M= =- „send == | = = 
sen G z) | 5 + COSA 13 | 
TU - | 
M = sen (=) vo v2 5 | 
12 4 rpta | 4 13 5i 
| 3 12 


| | Ea 
. : VALLEJO 


Sea la función 
y = A.arcsen(Bx+C)+D 
A,B > 0 con gráfica. 


4D 
Calcule: A+B + CO) 


É RESOLUCIÓN É 


| Por definición: 
i B>0 | 


| -1<Bx+C<1 


Por definición: 
| (A > 0) 

TC TC | 
| “TE arcsen(Bx + C) == | 


E TU TT z 
I -A53 +D < A.arcsen(Bx + C)+ D STE 


E um, ES 
; TT In | 
ı => 2o; 
| >A=2 A D=- : 


4D 
Luego:A +B + C) 


2+1+ al 


TT 


_2 
T 


rpta 
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